@ DBO NOV 2023 VRAESTEL 2

Dui ALLE berekeninge, diagramme, grafieke, ens. wat jy in die
beantwoording van die vrae gebruik, duidelik aan.

Slegs antwoorde sal NIE noodwendig volpunte verdien NIE.

Jy kan 'n goedgekeurde wetenskaplike sakrekenaar gebruik
(nieprogrammeerbaar en niegrafies), tensy anders vermeld.

Indien nodig, rond antwoorde tot TWEE desimale plekke af,
tensy anders vermeld.

Diagramme is NIE noodwendig volgens skaal geteken NIE.

> STATISTIEK [20]
VRAAG 1

Vragmotorbestuurders ry 'n sekere afstand en neem 'n kort ruskans
voordat hulle verder reis. 'n Bestuurder het rekord gehou van die
afstand (in km) wat hy oor 8 ritte afgelé het en die hoeveelheid
rustyd (in minute) voordat hy sy reis voortgesit het. Die inligting
word in die tabel hieronder gegee.

Afstand gery

) 180 | 200 | 400 | 600 | 170 | 350 | 270 | 300
(in km) (x)

Hoeveelheid rustyd

L 20 | 25 | 55 [120 | 15 | 50 | 40 | 45
(in minute) (y)

1.1 Bepaal die vergelyking van die kleinstekwadrate-
regressielyn vir die data. 3)

1.2 Indien 'n vragmotorbestuurder 550 km gereis het, voorspel
die hoeveelheid tyd (in minute) wat hy moet rus voordat hy

met sy reis voortgaan. (2)
1.3 Skryf die korrelasiekoéffisiént vir die data neer. (1)
1.4 Interpreteer jou antwoord op VRAAG 1.3. 1)

1.5 By elke stopplek het die vragmotorbestuurder geld aan kos
en ander verversings spandeer. Die bedrag gespandeer
(in rand) word in die tabel hieronder gegee.

100 [ 150 | 130 | 200 | 50 | 180 | 200 | 190 |

1.5.1 Bereken die gemiddelde bedrag geld wat hy by

elke stopplek spandeer het. 2)
1.5.2 Bereken die standaardafwyking van die data. 1)
1.5.3 By hoeveel stopplekke het die vragmotorbestuurder

'n bedrag gespandeer wat minder as een
standaardafwyking onder die gemiddelde was? (2) [12]

VRAAG 2

By 'n sekere skool wou die personeelkomitee bepaal hoeveel glase
water die personeellede gedurende 'n skooldag drink. 'n Onderhoud
is met alle personeellede wat op 'n spesifiecke dag teenwoordig was,
gevoer. Die inligting word in die tabel hieronder getoon.

ANTRERS | eiveoe | umuanewe
GEDRINK LEDE
0sx<2 5
2sx<4 15
4<x<6 13
6<x<8 5
8<x<10 2

2.1 Voltooi die kumulatiewe frekwensiekolom wat in die tabel
hierbo verskaf word. 2)

2.2 Met hoeveel personeellede is onderhoude gevoer? (1)

2.3 Hoeveel personeellede het minder as 6 glase water
gedurende 'n skooldag gedrink? 1)

2.4 Die personeelkomitee het waargeneem dat k personeellede op
die dag van die onderhoude afwesig was. Daar is gevind dat
die helfte van hierdie k personeellede van 0 tot minder as 2
(dit wil sé 0 < x < 2) glase water per dag gedrink het, terwyl die
res van hulle van 4 tot minder as 6 (dit wil sé 4 < x < 6) glase
water per dag gedrink het. Wanneer hierdie k personeellede
by die data ingereken word, is die benaderde gemiddelde
4 glase water per personeellid per dag.

Hoeveel personeellede was op die dag van die
onderhoude afwesig? 4)

(8]
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» ANALITIESE MEETKUNDE [40]

VRAAG 3

In die figuur is L(—4; 1), S(4; 5) en N(-2; -3) die hoekpunte van 'n
driehoek met SCN = 90°. LN sny die x-as by K.

y
S(4:5)

L(-4;1)

N(=2; -3)

3.1 Bereken die lengte van SL. Laat jou antwoord in wortelvorm. (2)

3.2 Bereken die gradiént van SN. (2)
3.3 Bereken die grootte van 6, die inklinasiehoek van SN. (2)
3.4 Bereken die grootte van LNS . 3)

3.5 Bereken die vergelyking van die lyn wat deur L gaan en
parallel aan SN is.

Skryf jou antwoord in die vorm y = mx + c. 3)

3.6 Bereken die opperviakte van ALSN. (3)
3.7 Bereken die koérdinate van punt P, wat ewe ver van

L,SenNis. 3)

3.8 Bereken die grootte van LPS. (2)

[20]



VRAAG 4

In die diagram is O die middelpunt van die sirkel met vergelyking
x2+y2 = 20. G(t; 0) is die middelpunt van die groter sirkel.

'n Gemeenskaplike raaklyn raak die sirkels by D en F onderskeidelik,

sodanig dat D(p; —2) in die 4% kwadrant l&.

y

4.1 Dit word gegee dat D(p; —2) op die kleiner sirkel lé.

Toon dat p = 4.
4.2 E(6; 2) is die middelpunt van DF. Bepaal die kodrdinate
van F.

4.3 Bepaal die vergelyking van die gemeenskaplike raaklyn,

DF, in die vormy = mx + c.

4.4 Bereken die waarde van t. Toon ALLE berekeninge.

4.5 Bepaal die vergelyking van die groter sirkel in die vorm

ax2+by2+cx+dy+e = 0.

4.6
word om die groter sirkel intern te raak. Bereken die
moontlike waardes van k.

(©)

4)
@)

(4)

Die kleiner sirkel moet k eenhede langs die x-as getransleer

4)
[20]

» TRIGONOMETRIE [50]

VRAAG 5

5.1

52

5.3

54

Gegee: sinp= waar P € (90°; 270°).

1
3
Sonder die gebruik van 'n sakrekenaar, bepaal elk van
die volgende:

511 cosp 3)
51.2 sin2p (3)
5.1.3 cos(450° - B) 3)
Gegee: cos’x + sin®x.cos?x
' 1+sinx
cos*x + sin®x.cos?x :
521 Bewysdat =—= = > =22 = =1 _sinx (4)
1+sinx
5.2.2 Vir watter waarde(s) van x in die interval x €[0°; 360°]
4 .2 2
jg GO X * SN x.COS” X ongedefinieerd? (2)
1+sinx
5.2.3 Skryf die minimum waarde neer van die funksie
4 ) 2
gedefinieer deur y = €98 X *SIN_X.COS X ()
1+sinx

Gegee: cos(A—B) = cosAcosB +sinAsinB

5.3.1 Gebruik die identiteit hierbo om af te lei dat
sin(A —B) = sin A cos B —cos A sin B 3)

5.3.2 Bepaal vervolgens of andersins die algemene

oplossing van die vergelyking

sin 48°cos x — cos 48°sin x = cos 2x 5)

sin 3x + sin x
cos 2x +1
trigonometriese verhouding. (6)

[311
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VRAAG 6

In die diagram is die grafieke van f(x) = 2 sin 2x en

g(x) = —cos(x + 45°) vir die interval x €[0°; 180°] geskets.
A(105°% —1) 1€ op f.

6.1
6.2

6.3

6.4

6.5

Skryf die periode van f neer. 1)
Bepaal die waardeversameling van g in die interval

x €[0° 180°] 2)
Bepaal die waardes van x, in die interval x € [0°; 180°],
waarvoor:

6.3.1 f(x).gx)>0 2)
6.32 f(x)+1=<0 2)

'n Ander grafiek p word as p(x) = —f(x) gedefinieer.
D(k; —1) I& op p. Bepaal die waarde(s) van k in die
interval x € [0° 180°]. 3)

Grafiek h word verkry wanneer g 45° na links getransleer
word. Bepaal die vergelyking van h. Skryf jou antwoord in
sy eenvoudigste vorm. (2)

[12]



VRAAG 7

In die diagram |1é S, T en K in dieselfde horisontale viak.
RS is 'n vertikale toring. Die dieptehoek van R na K is B.
TSK = o, TS = p meter en die opperviak van ASTK is q m?.

7.1 Bepaal die lengte van SK in terme van p, q en a.

2q tan B
psina

7.2 Toondat RS =

7.3 Bereken die grootte van o as o <90° en RS =70 m,
p=80m, q=2500m? en p=42°

SO =T 24217

1 ) SIS

@)
@)

@)
[7]

> EUKLIDIESE MEETKUNDE [40]

VRAAG 8

8.1

8.2

In die diagram is O die
middelpunt van die sirkel.

Gebruik die diagram langsaan
om die stelling te bewys wat 0
sé dat die hoek wat onderspan
word deur 'n koord by die
middelpunt van die sirkel, gelyk

is aan twee keer die hoek wat

deur dieselfde koord op die omtrek
van die sirkel onderspan word, met

ander woorde, bewys dat TOP = 2TKP. 5)

In die diagram is O die middelpunt van die sirkel en ABCD is
'n koordevierhoek. OB en OD word geteken.

A

Cc

Indien O; = 4x +100° en C = x + 34°, bereken,

met redes, die grootte van x. (5)
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8.3 In die diagram is O die middelpunt van die groter sirkel.
OB is 'n middelpunt van die kleiner sirkel. Koord AB van
die groter sirkel sny die kleiner sirkel by M en B.

g M8
8.3.1 Skryf die grootte van OMB neer. Verskaf 'n rede. (2)

8.3.2 Indien AB = /300 eenhede en OM = 5 eenhede,
bereken, met redes, die lengte van OB. (4) [16]

VRAAG 9

In die diagram is ABCD 'n parallelogram met AB = 14 eenhede.
AD word na E verleng sodat AD : DE =4 : 3. EB sny
DC by F. EB = 21 eenhede.

E
D £ » <
A > B
9.1 Bereken, met redes, die lengte van FB. (3)
9.2 Bewys, met redes, dat AEDF ||| AEAB. 3)

9.3 Bereken, met redes, die lengte van FC.

(N



VRAAG 10 NOTAS

In die diagram is PQRS 'n koordevierhoek sodat PQ = PR.
Die raaklyne aan die sirkel deur P en R sny QS verleng by A.
RS is verleng om raaklyn AP by B te sny. PS is verleng om
raaklyn AR by C te sny. PR en QS sny by M.

Bewys, met redes, dat:
101 §; =8, (5)
10.2 SMRC 'n koordevierhoek is. (4)

10.3 RP 'n raaklyn aan die sirkel is wat deur P, Sen A
by P gaan. (6)
[15]

TOTAAL: 150
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