Gr 10, Gr 11 & Gr 12 Wiskunde

EKSEMPLAAR

VRAESTEL le

THE

ANSWER

T8 SRS v




Gr 10 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Vraestel 1

GRAAD 10 EKSEMPLAAR VRAESTEL 1

Dui ALLE berekeninge, diagramme, grafieke, ens.
wat jy in die bepaling van jou antwoorde
gebruik het, duidelik aan.

Volpunte sal NIE noodwendig aan antwoorde
alleen toegeken word NIE.

Jy mag 'n goedgekeurde, wetenskaplike sakrekenaar
(nie-programmeerbaar en nie-grafies) gebruik,
tensy anders vermeld.

Indien nodig, rond antwoorde tot
TWEE desimale plekke af, tensy anders vermeld.

» ALGEBRA [32]

VRAAG 1

1.1 Vereenvoudig die volgende uitdrukkings

volledig:

1.1.1 (m-2n)(m2-6mn-n2) 3)

i
1.2 Faktoriseer die volgende uitdrukkings volledig:

121 6x%-7x-20 @)

122 a*+a-2ab-2b (3)

1.3 Bepaal, sonder die gebruik van 'n sakrekenaar,
tussen watter twee opeenvolgende heelgetalle

J51 le. (2)

1.4 Bewys dat 0,245 rasionaal is. (4)[19]

VRAAG 2

2.1 Bepaal, sonder die gebruik van 'n sakrekenaar,
die waarde van x in elk van die volgende:

211 x*-4x = 21 (3)
5

212 96 = 3x4 )

213 R =2 @)
38

2.2 Los p en q gelyktydig op as:

3
5 () [13]

6q + 7p
2q+p

» GETALLE & GETALPATRONE [11]

VRAAG 3

31 3x +1;
van 'n lineére getalpatroon.

2x; 3x-7.... is die eerste drie terme

3.1.1 Indien die waarde van x drie is, skryf die
EERSTE DRIE terme neer. (3)
3.1.2 Bepaal die formule van Tp,,

die algemene term van die ry. (2)

3.1.3 Watter term in die ry sal die eerste wees

met 'n waarde kleiner as -317? (3)

3.2 Die veelvoude van drie vorm die getalpatroon:
3;6;9;12; ...
Bepaal die 13% getal in hierdie ry wat 'n ewe
getal is.

@) 1]

> FINANSIES & GROEI [14]

VRAAG 4

4.1 Thando het R4 500 in sy spaarrekening. Die
bank betaal hom 'n saamgestelde rentekoers
van 4,25% p.j. Bereken die bedrag wat Thando
sal ontvang indien hy besluit om die geld na
30 maande te onttrek. 3)

4.2 Die volgende advertensie is gepubliseer vir die
aankoop van 'n fiets deur van 'n huurkoopkontrak
vir die lening gebruik te maak:

R5 999
R600

Koopprys
Deposito benodig

Terme van lening  Slegs 18 maande, teen 8% p.j.

enkelvoudige rente

4.2.1 Bereken die maandelikse bedrag
waarvoor 'n persoon moet begroot

om die fiets te betaal. (6)

4.2.2 Wat is die totale bedrag wat aan rente

betaal sal word vir die volle termyn van
die lening? )

4.3 Die volgende inligting word gegee:
1ons = 28,359
$1 = R8,79

Bereken die randwaarde van 'n 1 kg-goudstaaf
as 1 ons goud $978,34 werd is. (4)[14]
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Gr 10 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Vraestel 1
» WAARSKYNLIKHEID [13] 5.3 In'nklas van 40 leerders is die volgende 6.6 Bepaal die y-afsnitvan k as k(x) = 2g(x) )
6.7 Skryf die kodrdinate van die x- en y-afsnitte

* 7 leerders is linkshandig van h as h die refleksie van die grafiek

5.1 Watter uitdrukking verteenwoordig die ingekleurde

gedeeltes in die volgende Venn-diagramme, + 18 leerders speel sokker van g om die y-as is. (2) [20]

die BESTE? * 4 |eerders speel sokker en is Iinksharﬁig

5.1.1 + Al 40 leerders is 6f linkshandig &6f regshandig VRAAG 7

. 8 Laat L die stel van al die linkshandige leerders Di fiek f(x) = ax2+q is hi d tek
wees, en S die stel van al die leerders wat le grafiek van f(x) = ax ? 1S .|eron .er geteken.
sokker speel. Punte A(2; 0) en B(-3; 2,5) Ié op die grafiek van f.
(1) Punte A en C is die x-afsnitte van f.

5.3.1 Hoeveel leerders in die klas is regshandig

512 en speel nie sokker nie? 1

5.3.2 Teken 'n Venn-diagram om die gegewe
inligting voor te stel. (4)

(1)
5.3.3 Bepaal die waarskynlikheid dat 'n leerder:

5.2 Noem watter van die volgende stel gebeurtenisse (a) linkshandig is of sokker speel (3)
onderling uitsluitend is: (b) regshandig is en sokker speel  (2) [13]

A Gebeurtenis 1: Die leerders in Graad 10 in
die swemspan

» FUNKSIES & GRAFIEKE [30]

Gebeurtenis 2: Die leerders in Graad 10 in
die debatspan

VRAAG 6 7.1 Skryf die kodrdinate van C neer. (1)

B Gebeurtenis 1: Die leerders in Graad 8 Gegee: f(x) = % +1 en g(x)=-2x-4 7.2 Bepaal die vergelyking van f. (3)
Gebeurtenis 2: Die leerders in Graad 12 . .

7.3 Skryf die waardeversameling van f neer. 1)

6.1 Skets die grafieke van f en g op dieselfde
C Gebeurtenis 1: Die leerders wat Wiskunde assestelsel. (4)

in Graad 10 neem 7.4 Skryf die waardeversameling van h neer,

_ . o 6.2 Skryf die vergelykings van die asimptote indien h(x) = -f(x)- 2. (2)
Gebeurtenis 2: Die leerders wat Fisiese van f neer. @)
Wetenskappe in Graad 10 7.5 Bepaal die vergelyking van 'n eksponensiéle
neem (1) | 6.3 Skryf die definisieversameling van f neer. ) funksie, g(x) = b* +q, met waardeversameling

>-4 t deur di tA . 3)[10
6.4 Losop vir x as f(x) = g(x). (5) y en wat deur die punt A gaan (3)[10]

TOTAAL: 100

6.5 Bepaal die waardes van x waarvoor
-1 < g(x) < 3. (3)
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GRAAD 11 EKSEMPLAAR VRAESTEL 1

Jy mag 'n goedgekeurde, wetenskaplike sakrekenaar
(nie-programmeerbaar en nie-grafies) gebruik,
tensy anders vermeld.

Indien nodig, rond antwoorde tot TWEE desimale
plekke af, tensy anders vermeld.

» ALGEBRA EN VERGELYKINGS EN
ONGELYKHEDE [47]

VRAAG 1
1.1 Losopvirx:
111 (2x-1)(x+5)=0 )
112 2x°-4x+1=0 (Laatjou antwoord in
vereenvoudigde wortelvorm.) (3)

1.2 Vereenvoudig die volgende uitdrukkings volledig,
sonder die gebruik van 'n sakrekenaar:
2

121 1253 )
122 (342-12)(242 +1) (3)
x2-x-6
1.3 Gegee: =————
3x-9
1.3.1  Vir watter waarde(s) van x sal die
uitdrukking ongedefinieerd wees? (2)

1.3.2 Vereenvoudig die uitdrukking volledig. (3) [15]

)

eksponente & ‘ﬁgg‘
.
Y

Algebra sluit

wortelvorme in

VRAAG 2
2.1 Gee: (x+2)(x-3) < -3x +2
2.1.1
2.1.2

Losopvirxas: (x+2)(x-3) < -3x+2 (4)

Vervolgens of andersins, bepaal die
som van al die heelgetalle wat die
ongelykheid x? +2x-8<0sal bevredig. (3)

4x -1 + 4x +1
17.12%
Vereenvoudig die uitdrukking volledig. (4)

2.2 Gegee:

2.21
x-1 +4x+1

17.12*
in terme van t uit. (1)

222 Indien 37 = 4t druk 2

2.3 Los op virx eny in die gegewe vergelykings:

3Y=81" en y=x*-6x+9 ) [19]

VRAAG 3
3.1 Die oplossing van 'n kwadratiese vergelyking is

= Seicllolp V;l—8p waar peQ.

Bepaal die waarde(s) van p sodat:
3.1.1 die vergelyking gelyke wortels het. (2)

3.1.2 die vergelyking nie-reéle wortels het. (2)

3.2 Gegee: V5-x =x+1

3.2.1 Sonder om die vergelyking op te los, toon

aan dat die oplossing vir die vergelyking
hierbo in die interval -1 <x <5 sal wees. (3)

322
3.2.3

Los die vergelyking op. (5)
Sonder enige verdere bewerkings, los

die vergelyking -+/5-x =x+1o0p. (1)[13]
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» FINANSIES, GROEI EN
VERVAL [18]

VRAAG 4

4.1 Melissa het onlangs haar eerste kar gekoop.
Sy het R145 000 daarvoor betaal. Die kar se
waarde verminder volgens die reguitlynmetode
teen 'n koers van 17% per jaar. Bereken die
waarde van Melissa se kar 5 jaar nadat sy dit
gekoop het. (2)

4.2 'n Belegging verdien rente teen 'n rentekoers
van 8% per jaar, kwartaalliks saamgestel.

4.2.1 Teen watter koers word rente elke

kwartaal van die jaar verdien? 1)

4.2.2 Bereken die effektiewe jaarlikse
rentekoers op hierdie belegging. (2)

4.3 R14 000 word in 'n rekening belé.

Die rekening verdien rente teen 'n koers van
9% per jaar halfjaarliks saamgestel vir die
eerste 18 maande en daarna 7,5% per jaar
maandeliks saamgestel.

Hoeveel geld sal daar in die rekening wees
presies 5 jaar na die oorspronklike deposito? (5) [10]




VRAAG 5

Die grafieke hieronder vertoon die groei van twee
beleggings, een wat aan Dumisani behoort en een wat
aan Astin behoort. Beide beleggings verdien (slegs)
jaarliks rente.

F
y

Astin

Dumisani

Waarde van belegging
(in duisende rande)
o

Tyd (in jaar)

5.1 Wat is die waarde van beide oorspronklike
beleggings? (1)

5.2 Verdien Dumisani se belegging enkelvoudige
of saamgestelde rente? (1)
5.3 Bepaal Dumisani se rentekoers. (2)

5.4 Vervolgens of andersins, bereken die
rentekoers op Astin se belegging. Gee jou
antwoord korrek tot EEN desimale plek.

(4)[8]

» PATRONE EN RYE [23]

VRAAG 6

6.1 Gegee: 1; 1; 1; 1
248 1024

Verduidelik hoe jy die 4° term van die

ry sal bepaal. (2)

6.1.1

6.1.2 Skryf 'n formule vir die n® term van die

ry neer. )

6.1.3 Bepaal die aantal terme in die ry. (2)

6.2 Gegee die lineére patroon: 156 ;148 ;140;132; ...

6.2.1 Bepaal die 5™ term van hierdie

getalpatroon. (1)

6.2.2 Bepaal 'n algemene formule vir die
n® term van hierdie patroon. (2)

6.2.3 Watter term van hierdie lineére getal-
patroon is die eerste negatiewe term? 3)

6.2.4 Die gegewe lineére getalpatroon vorm

die ry van eerste verskille van 'n
kwadratiese getalpatroon T,, = an+bn+c
waar Ts=-24. Bepaal 'n algemene
formule vir Th,. (5)[17]
Hoér orde

VRAAG 7

'n Kwadratiese patroon T, = an® +bn +c het
T2, =T4=0 en 'ntweede verskil van 12.

'n Viraag anderste gevra

Bepaal die waarde van die 3 term van die patroon. [6]

» FUNKSIES EN GRAFIEKE [43]

VRAAG 8
Die skets hieronder stel die grafieke van
f(x) = 2_ . 1 en g(x)=dx +e voor.

Punt B (3; 6) I& op die grafiek van g en die twee
grafieke sny mekaar by punte A en C.

8.1 Skryf die vergelykings van die asimptote van
f neer. (2)

8.2 Skryf die definisieversameling van f neer. (2)

8.3 Bepaal die waardes van d en e, korrek tot die
naaste heelgetal, as die grafiek van g 'n hoek
van 76° met die x-as maak. (3)

Gr 11 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Vraestel 1

8.4 Bepaal die kodérdinate van A en C.
8.5 Vir watter waardes van x is g(x) = f(x)?

8.6 Bepaal 'n vergelyking vir die simmetrie-as
van f wat 'n positiewe helling het.

VRAAG 9
Gegee: f(x)=-x*+2x+3 en g(x)=1-2"

9.1 Skets die grafieke van f en g op dieselfde
assestelsel.

9.2 Bepaal die gemiddelde gradiént van f tussen
x=-3enx=0.

9.3 Vir watter waarde(s) van x is f(x).g(x) = 0?

9.4 Bepaal die waarde van c sodat die x-as
'n raaklyn aan die grafiek van h is, waar
h(x) = f(x) + c.
9.5 Bepaal die y-afsnit van t indien t(x) = -g(x) + 1.

9.6 Die grafiek van k is 'n refleksie van g in die
y-as. Skryf die vergelyking van k neer.

VRAAG 10

Skets die grafiek van f(x) = ax? + bx + ¢ indien ook
gegee word dat:

Anderste gevira

¢ die waardeversameling van f (-oo; 7] is
e az0
e b<O0

e een wortel van f positief is en die ander wortel
van f negatief is.

(6)
)

(3)[19]

()
(2)

(1) [20]

(4]
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» WAARSKYNLIKHEID [19]

VRAAG 11
Gegee: P(W)=0,4 P(T)=0,35 P(TenW)=0,14

11.1 Is die gebeurtenisse W en T onderling
uitsluitend? Gee redes vir jou antwoord. (2)

11.2 Is die gebeurtenisse W en T onafhanklik?
Gee redes vir jou antwoord.

VRAAG 12

12.1 'n Opname is onder 'n groep van 33 leerders by
'n skool gedoen. Die volgende inligting uit die
opname word gegee:

o 2 |eerders speel tennis, hokkie en netbal
¢ 5 leerders speel hokkie en netbal
o 7 leerders speel hokkie en tennis

6 leerders speel tennis en netbal

'n totaal van 18 leerders speel hokkie

'n totaal van 12 leerders speel tennis

4 leerders speel SLEGS netbal

12.1.1

(3) 3]

'n Venn-diagram wat die resultate van

die opname voorstel, word hieronder
gegee. Gebruik die inligting wat

verskaf word om die waardes van a, b,

c, d en e te bepaal. (5)

12.1.2 Hoeveel van hierdie leerders speel geen-
een van die sportsoorte in die opname

(dit is netbal, tennis of hokkie) nie? (1)

Skryf die waarskynlikheid neer dat

'n leerder wat ewekansig uit hierdie
steekproef gekies word, SLEGS

netbal speel. 1

121.3

12.1.4 Bepaal die waarskynlikheid dat 'n leerder
wat ewekansig uit hierdie steekproef

gekies word, hokkie of netbal speel. (1)

12.2 In alle skole in Suid-Afrika moet ELKE leerder
kies om 6f Wiskunde 6f Wiskundige Geletterdheid
te neem.

In 'n sekere Suid-Afrikaanse skool is dit bekend
dat 60% van die leerders dogters is. Die
waarskynlikheid dat 'n dogter wat ewekansig by
die skool gekies word, Wiskundige Geletterdheid
neem, is 55%. Die waarskynlikheid dat 'n seun
wat ewekansig by die skool gekies word,
Wiskundige Geletterdheid neem, is 65%.

Bepaal die waarskynlikheid dat 'n leerder
wat ewekansig by hierdie skool gekies
word, Wiskunde neem.

(6) [14]
TOTAAL: 150
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Aanbevole gewigswaardes vir Vraestel 1 & 2

Beskrywing Graad 11

VRAESTEL 1

Algebra en Vergelykings (en ongelykhede) 45 * 3
Patrone en Rye 25*3
Finansies, Groei en Verval 153
Funksies en Grafieke 45+ 3
Waarskynlikheid 203
TOTAAL 150

VRAESTEL 2: Stellings en/of trigonometriese bewyse:
maksimum 12 punte

Statistiek 20+ 3
Analitiese Meetkunde 303
Trigonometrie 503
Euklidiese Meetkunde en Meting 503
TOTAAL 150
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Gr 12 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Vraestel 1

GRAAD 12 EKSEMPLAAR VRAESTEL 1

Jy mag 'n goedgekeurde, wetenskaplike sakrekenaar
(nie-programmeerbaar en nie-grafies) gebruik,
tensy anders vermeld.

Indien nodig, rond jou antwoorde tot
TWEE desimale plekke af, tensy anders vermeld.

> ALGEBRA EN VERGELYKINGS EN
ONGELYKHEDE [23]

VRAAG 1
1.1 Los op vir x:
111 3x°-4x=0 @)
112 x-6+ % = 0; x+0. (Laatjou antwoord
korrek tot TWEE desimale plekke.) (4)
2
113 x3 =4 (2)
114 3%x-5)<0 )
1.2 Los virx eny gelyktydig op:
y=x2-x-6 en 2x-y=2 (6)
1.3 Vereenvoudig, sonder die gebruik van 'n sakrekenaar:
X +1
Va.fag - A ®)
2
1.4 Gegee: f(x)=3(x- 1)2 +5 en gx)=3
1.4.1 Is dit moontlik dat f(x) = g(x)?
Gee 'n rede vir jou antwoord. (2)
1.4.2 Bepaal die waarde(s) van k waarvoor
f(x) = g(x) + kK TWEE onewe reéle
wortels sal hé. (2) [23]

» PATRONE EN RYE [26]
VRAAG 2
2.1 Gegee die rekenkundige reeks: 18 +24 + 30+ ...+ 300
2.1.1 Bepaal die aantal terme in hierdie reeks. 3)
2.1.2 Bereken die som van hierdie reeks. (2)
2.1.3 Bereken die som van al die telgetalle tot en
met 300 wat NIE deelbaar is deur 6 nie. 4)
2.2 Die eerste drie terme van 'n oneindige meetkundige
ryis 16, 8 en 4 onderskeidelik.
2.2.1 Bepaal die nde term van die ry. 2)
2.2.2 Bepaal alle moontlike waardes van n
waarvoor die som van die eerste n terme
van hierdie ry groter as 31 is. (3)
2.2.3 Bereken die som tot oneindig van
hierdie ry. (2) [16]
VRAAG 3
3.1 'n Kwadratiese getalpatroon Tp = an’+bn +c het
'n eerste term wat gelyk is aan 1. Die algemene term
van die eerste verskille word deur 4n + 6 gegee.
3.1.1 Bepaal die waarde van a. (2)
3.1.2 Bepaal die formule vir Tp. (4)
3.2 Gegee die reeks:
(1x2)+(5x6)+(9x10)+(13x14)+ ... +(81x82)
Skryf die reeks in sigma-notasie. (Dit is nie nodig
om die waarde van die reeks te bereken nie.) (4)[10]
» FUNKSIES EN GRAFIEKE [37]
VRAAG 4
) -2
4.1 Gegee: f(x) 5]
4.1.1 Bereken die kodrdinate van die y-afsnit
van f. (2)
4.1.2 Bereken die kodrdinate van die x-afsnit
van f. (2)
V6

4.1.3 Skets die grafiek van f, en dui die asimptote en
die afsnitte met die asse duidelik aan. 3)

4.1.4 Een van die simmetrie-asse van f is 'n dalende
funksie. Skryf die vergelyking van hierdie

simmetrie-as neer. 2)
4.2 Die grafiek van 'n stygende eksponensiéle funksie met
vergelyking f(x) = a.b® + q het die volgende eienskappe:
e Waardeversameling: y > -3
o Die punte (0; -2) en (1; -1) I& op die grafiek van f.
4.2.1 Bepaal die vergelyking wat f definieer. 4)
4.2.2 Beskryf die transformasie van
f(x) na h(x)= 2.2% +1 (2) [15]
VRAAG 5

Die skets hieronder dui die grafieke van f(x) = -2x%-5x+3

en g(x) = ax + q aan. Die inklinasiehoek van grafiek g is 135°in
die rigting van die positiewe x-as. P is die snypunt tussen f

en g, sodat g 'nraaklyn aan die grafiek van f by P is.

5.1

5.2

5.3
5.4

Bereken die kodrdinate van die draaipunt van die
grafiek van f. (3)

Bereken die kodrdinate van P, die raakpunt tussen
fen g. 4)
Bepaal vervolgens of andersins, die vergelyking van g. (2)

Bepaal die waardes van d waarvoor die lyn
k(x) = -x + d nie die grafiek van f sal sny nie.

(1 na
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Gr 12 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Vraestel 1

VRAAG 6
Die grafiek van g word gedefinieer deur die vergelyking
g(x) = Jax. Die punt (8; 4) lé op g.

6.1 Bereken die waarde van a.

6.2 Indien g(x)> 0, vir watter waardes van x sal g
gedefinieerd wees?

6.3 Bepaal die waardeversameling van g.

6.4 Skryf die vergelyking van g'1, die inverse van g,
in die vorm y = ... neer.

6.5 As h(x) =x -4 geskets word, bepaal ALGEBRAIES
die snypunt(e) van h en g.

6.6 Bepaal vervolgens of andersins, die waardes
van x waarvoor g(x) > h(x).

> FINANSIES, GROEI EN VERVAL [16]
VRAAG 7

)

4)

(2)012]

Siphokazi het 'n huis gekoop. Sy het 'n deposito van R102 000

betaal, wat aan 12% van die verkoopprys van die huis
gelykstaande is. Sy het 'n lening by die bank gekry om die
balans van die verkoopprys te betaal. Die bank vra haar
'n rentekoers van 9% per jaar, maandeliks saamgestel.

7.1 Bepaal die verkoopprys van die huis.

7.2 Die leningstermyn is 20 jaar en sy begin die lening
een maand nadat dit toegestaan is, terugbetaal.
Bereken haar maandelikse paaiement.

7.3 Hoeveel rente sal sy oor die tydperk van 20 jaar
betaal? Rond jou antwoord korrek tot die naaste
rand af.

7.4 Bereken die balans van haar lening direk na haar

85°° paaiement.

7.5 Sy het finansiéle probleme na die 85 paaiement
ondervind en het vir 4 maande geen verdere
betalings gemaak nie (dit wil s&, maand 86 tot 89).
Bereken hoeveel Siphokazi aan die einde van
die 89°® maand op haar verband skuld.

7.6 Sy besluit om haar terugbetaling na R8 500
per maand te verhoog van die einde van die
90" maand af. Hoeveel maande sal dit neem
om haar verband terug te betaal na die nuwe
paaiement van R8 500 per maand?
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(1)

(4)

(4)116]

> DIFFERENSIAALREKENE [32]

VRAAG 8

8.1 Bepaal f'(x) vanuit eerste beginsels as f(x) = 32 - 2. (5)

8.2 Bepaal dy indien y=2x'4-

o 2) 7]

o=

VRAAG 9
Gegee: f(x) =x° - 4x? - 11x + 30

9.1 Gebruik die feit dat f(2) =0 om 'n faktor van
f(x) neer te skryf. (1)

9.2 Bereken die kodrdinate van die x-afsnitte van f. (4)

9.3 Bereken die kodrdinate van die stasionére punte
van f. (5)

9.4 Skets die grafiek van f. Dui al die afsnitte met die
asse en die draaipunte duidelik aan. 3)

9.5 Vir watter waarde(s) van x sal f'(x) < 0? (2) [15]

VRAAG 10

Twee fietsryers begin gelyktydig fietsry. Een begin by
punt B en ry direk noord na punt A, terwyl die ander een
by punt D begin en direk wes na punt B ry. Die fietsryer
wat by B begin het, ry teen 30 km/h terwyl die fietsryer wat
by D begin het teen 40 km/h ry. Die afstand tussen B en D
is 100 km. Na tyd t (gemeet in uur), bereik hulle punt F en
C onderskeidelik.

—
B D
10.1 Bepaal die afstand tussen F en C in terme van t. 4)
10.2 Na hoe lank sal die twee fietsryers die naaste aan
mekaar wees? (4)
10.3 Wat sal die afstand tussen die twee fietsryers

wees op die tydstip soos bepaal in Vraag 10.2?

v7

(2)110]

» WAARSKYNLIKHEID [16]

VRAAG 11

11.1 Gebeurtenisse A en B is onderling uitsluitend.

Dit word gegee dat:

e P(B)=2P(A)

e P(AofB)=0,57

Bereken P(B). 3)

Twee identiese sakke word met balle gevul. Sak A
bevat 3 pienk en 2 geel balle. Sak B bevat 5 pienk

en 4 geel balle. Dit is ewe waarskynlik dat Sak A of
Sak B gekies word. Elke bal het 'n gelyke kans om uit
die sak gekies te word. 'n Sak word willekeurig gekies
en dan word 'n bal willekeurig uit die sak gekies.

11.2.1 Stel die inligting deur middel van 'n
boomdiagram voor. Dui duidelik die
waarskynlikheid aan wat deur elke tak
van die boomdiagram verteenwoordig
word en skryf al die uitkomste neer. (4)

11.2.2 Wat is die waarskynlikheid dat 'n geel bal

uit Sak A gekies sal word? (1)

11.2.3 Wat is die waarskynlikheid dat 'n pienk

bal gekies sal word?

@) 1]

VRAAG 12
Beskou die woord MATHS.

12.1 Hoeveel verskillende 5-letter-rangskikkings kan

gevorm word as al die letters hierbo gebruik word?  (2)

12.2 Bepaal die waarskynlikheid dat letter S en T altyd
die eerste twee letters van die rangskikkings in
Vraag 12.1 sal wees.

(3) 5]

TOTAAL: 150
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GRAAD 10 EKSEMPLAAR VRAESTEL 1 MEMO

A
2 _6mn - 92)

-2m?n + 12 mn? + 2n°

= m3-8m2n+11 mn2+2n3 <

112 X3 +1 4x° - 3x -1
o Y2ox +1 4x +1
J @ NEE-x ) (A -1)
(X% -+ 1) (4x+1)
= (x+1) - (x-1)

= x+1-x+1

=2«
121 6x2-7x-20

= (2x-5)(3x +4) <
122 a’+a-2ab-2b

= a(@a+1) - 2ba+1)
(a+1)a-2b) <

1.3 49<51<64 ...dw.s. 511étussen 49 en 64

7<J51<8

d.w.s. «/a |é tussen7en 8 <

. neem die vierkantswortel

1.4

x 1 000)
0-0:

0oo
0,245

0,245 245 . .. S 1)
245,245 245 . .. ... 0
245

Laat x

X
. 1000x
. 999x

245
999

... dw.s. x kan uitgedruk word as % waar

a & beZ

. x is 'n rasionale getal

211

. x? - 4x-21
L (x+3)(x-7)

. x+3 =0 of x-7

x%-4x = 21

1
o

]
o

w

=
e
1

[{e]

(o]

~
=
Nl
1l
w
N

—_—
=
NN |
S—
[GIES

1]
—_
N

o
SN—

16 <
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213 X g
3S
x3S) - 2</x = 3SR
c2) ¥ = BR
2p2
Kwadreer: - x = 25R° (
2.2 6q+7p = 3 ... 0
2q+p =5 ... 0
A x3: 6g+3p = 15 ... ©®
0-©: - 4p =-12
p=-3<«
(2] . 29-3 =
29 = 8
q=4<
3.1.1 Die 1% 3 terme:
33)+1 : 2(3) : 3(3)-7
10 ;6 2 <

3.1.2 Die verskil is -4
~InTh=an+b: a=-4

- h = die t di
& To=b =14 Hléte;termvoor ie
erm

. Th = -4n + 14 <



3.1.3 n? as

Th < -31
. -4n +14 < -31
. -4n < -45

+(-4)

. Die 12% term <

ns>111
4

3.2 Dieewegetalle: 6; 12; 18 ...
. Die 13% ewe getal = 13x6 = 78 <
OF: Die 13% ewe getal
= die 26 term van die patroon
=26x3
=78
41 P=4500; =425 200425, n=30 =21 A7
100 12 2
A =P(1+i)" = 4 500(1 + 0,0425)>° = R4 993,47 <
4.2.1 Die leningsbedrag = R5 999 - R600 = R5 399
Die opgehoopte bedrag, A= P(1 +in)
waar P=5399; i=8%=0,08, n= 1%jaar; A?
A = 5399[1 ¥ (0,08)(%)}
= R6 046,88
-. Die maandeliks bedrag wat betaal moet word
_ 6046,88
18
= R335,94 <«
4.2.2 Die bedrag rente

Graad 10 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Memo: Vraestel 1

= Die totale bedrag wat oor 18 maande betaal word
— die leningsbedrag

= R6 046,88 — R5 399

= R647,88

43 28,359g is $978,34 werd = R978,34 x 8,79
= R8 599,61
~1gis R8 599,61 werd
28,35
© 1kg is R825;2§1 » 1000 werd ... 1kg=1000g
~ R303 337,16 <«

511 AnB < [OF: AenB < |
512 A < (OF: nieA <]
52 StelB <«
5.3.1 Van die 40 leerders, is 7 linkshandig

- 40 -7 = 33 is regshandig

V%2

Van die 18 leerders wat sokker speel, %

is 4 linkshandig Ny

. 14 leerders wat sokker speel is regshandig

*. Die aantal leerders wat regshandig is

en NIE sokker speel nie
=33-14 =19 <«
532 n(Klas) = 40
L S
18 -4
= 14
19

533 (@) n(LofS) =3+4+14 = 21

M2

. PLofs) = 2! <
40
() n(RenS) = 14 ... waarR die stel van
. P(Rens) =14 alle regshandige
40 mense is
=7
20
6.1 y

________________________________ y =1
X
Let Wel:
Ons kan eers
weet of die grafiek
die asse sny
nadat Vraag 6.4
gedoen is!
. _ 3
f: y= S +1
y-afsnit (x = 0): geen
x-afsnit (y = 0): % +1 =0
3=
X
. x = -3
g: y=-2x-4
y-afsnit (x = 0): =-4
x-afsnit(y=0): -2x-4 =0
SL-2x = 4
x = -2

6.2 Asimptote: y=1 <

Kopiereg © The Answer Series: Fotokopiéring van hierdie materiaal is onwettig
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& x =0 (diey-as) <

6.3  Definisieversameling van f: x #0; xeR <«
e (0, 0) L (0; ©)
64 f(x)=gx) » 2 +1 = -2v-4
xX) . 3+x = -2x°-4x
2% +5x+3 =0
T (2x+3)(x+1) =0
©2x+3 =0 of x+1 =0
w2x = -3 Lx=-1<
x =2«
2
Let Wel: Hierdie is die x-kodrdinate van
: die snypunte van f en g:
<)
¢ 1. _ 4.
s (-15, 1] & (-1;-2)
6.5 -1 gx) <3
-1 -2x-4< 3 oo 8(x) =-2x-4
tel4op: .3 £ -2x <7 Wanneer mens met 'n
3 7 negatiewe getal deel,
+(-2): .. "5 2 x > 2 ... verander die rigting
>< van die 'ongelykheid'.
Die ongelykheid is
N x < .3 .. oorgeskryf met die kleiner
2 2 getal aan die linkerkant.

dws. -31 <x<-11 < |oF: (-31; -11} <
2 2 2 1

’ (( beteken uitsluitend; ] beteken insluitea

Kopiereg © The Answer Series.: Fotokopiéring van hierdie materiaal is onwettig

6.6

6.7

k(x) = 2g(x) = 2(-2x-4) = -4x-8
. Die vergelykingvank: y = -4x-8
. Die y-afsnit van k: (0;-8) < . stel x=10

x-afsnit van g: (-2; 0)
x-afsnitvan h: (2; 0) <

y-afsnit van g: (0; -4)
y-afsnit van h: (0; -4) <

Die gereflekteerde punte
het dieselfde y-kodrdinaat,
maar die x-kodrdinate het
teenoorgestelde tekens.

7.1

7.2

7.3

C(-2;0) < . simmetries om die y-as

Die vergelykingvan f: y = a(x +2)(x-2) .. wortels

y = a(x?-4) 2&2
.5). .95 2
Stel B(-s, E)' - a[(-s) - 4]
-2 =a)
+5) .. a=%

1

-. Die vergelykingvan f: y = — (x2 -4)

2

1.2

Ty==-x"-2 <
y 2

Die y-afsnit van f is (0; -2)
-. Die waardeversameling van
fy2-2 < (OF: [-2;) <]

M3

7.4

". Vergelyking van g:

Stel A(2; 0):
0=0b%-4

L b? =4

" b=2 b#-2

". Vergelyking van g:

Die grafiek van h
word verkry deur

f omte keer ... -f(x)
en, 2 eenhede af
te skuif e =2
. Die waardeversameling
van h: y<0 <
(OF: (-o0; 0] <
. - (1.2 y
OF: h(x) = -(Ex ; 2) 22
S hx) = -2x?+2-2
2
1
. h(x) = —§x2 N
_ .. Die waardeversamelingvan h: y<0 <
q=-4 . waardeversameling y > -4

®» y =-4is'n asimptoot

y=b"-4;b>0

". beteken dus

y=2"-4 < - beteken omdat

/
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> ALGEBRA EN VERGELYKINGS EN
ONGELYKHEDE [47]

1.3.1 Die uitdrukking is ongedefinieerd vir 3x-9 =

Deling deur nul o3
is ongedefinieerd. "z X

(x-3)x +2)
3(x -3)
x+2

1]
w © o

x2-x-6 -
3x-9

1.3.2

vir x#3 <

111 @e-1)x+5)=0
» 2x-1=0 of x+5=
2x =1 X =
cx=21«
2
112 %% - 4x+1=0 (Die formule: )
2
L= a7 a2 |x = REVD g
. X = 2(2) 2a
Let Wel: Geen
= 4£16-8 formuleblad word vir
4 die Gr 11-eksamen
_ 4+.8 \verskaf nie. )
4
8§ =Ndx2 =4 2
ai203 V8 = 4 x V4 x2
= 7 . - 2\/5
_ 22 7(2£+2)
5 e S
2 2
1.2.1 1253 OF: 1253 derdemags-
2 wortel van
= (57)3 =5 ... 25055
52 (am)n :amn = 25 <
= 25 <
EBBL': :
S Eerste, Binneste, >
LTI G Buitenste, Laaste! J
122 (342-12)(2v2 +1)
‘~ /‘ /‘

<2 PR

=6.2 +3J2 - 2442 - 12
=12 - 21J2 - 12
= -21J2 <

Kopiereg © The Answer Series.: Fotokopiéring van hierdie materiaal is onwettig

x*-x-6 < -3x+2
L x*+2x-8<0
SLox+4)(x-2) <0

211

+\0 - 0/ +
-4 2
T4 <x<2<

Die heelgetalle tussen -4 en 2 is:
-3;-2;-1;0en1

¥ +2x-8<0

". Die som van die heelgetalle
= (-3)+(-2)+(-1)+0+1

= -5 <
291 4547 + 454 a""" = a"d"
17.4%.3% (ab)" = a".b"
41+ 4
= 7(4_ x) - |lop: = 47'1+4?)
17.4’ .3 - 17.4)(.3)(
_z N N 4
- 17_3)6 17.3x
M
4 " a7.3
=1 SRR
4.3% 4
2.2.2 Die uitdrukking = %.3* = %.4t =t <
M4

inreél2in2.1.1.

2.3 3 = 34’ & y=x’>-6x+9 ... ®
3V = 3%
Ly = 4x ... O
Stel @ & @ gelyk: - x*-6x+9 = 4x
L xX%-10x+9 = 0
Loe-1Ex-9) =0
~x=1 of x=9
Asx=1: y=4(1)=4
Asx=9: y =4(9)=36
Die oplossings: (1; 4) of (9; 36) <
3.1  Die wortels van 'n kwadratiese vergelyking is:
= 3+.,4-8p
4
+ . [4- - -
d.w.s. Die wortels is 3 44 8p en 3 44 8p
3.1.1 Die wortels sal GELYK wees as
_4' gp f 04 Vergelyk die wortels . . .
F TR _1 +V en =
+(-8) -~ p= 2 < is die enigste deel wat
verskillend is.
3.1.2 Die wortels sal NIE-REEEL wees as
4-8p <0 \/7
. 8p < -4 = n neg. getal
1 is nie-reéel
+(-8) . p>—- <
2
3.2.1 Beide die volgende voorwaardes geld:

> 5-x 20 ...-laslegs waarindien a>0
so-x 2 -5
x(-1) . x<5
EN Ja gedefinieer as +[a
> c+1320 vir allea > 0
x> -1 . Vergelyking slegs
1<x<5 < waar as RK >0




322 =x+1

(x+ 1)
¥+ 2x + 1
x2+3x-4

—
(&)
1
=
N
1]

-X
.0
SLox+4)(x-1)=0
 x=-4 of 1

Maar -1 < x <5

~ Slegsx=1 <«

. sien 3.2.1

OF: Toets. ..
Virx =-4:
LK = 49 =3 & RK=-3
Virx=1: LK = RK = 2

3.2.3 Die oplossing: x=-4 <

LW: Ditis die ongeldige antwoord in 3.2.2! Kwadrering
van die vergelyking =+/5-x = x + 1 sal dieselfde
berekening soos in 3.2.2 oplewer behalwe dat
wanneer ons toets, x + 1 negatief moet wees.

Graad 11 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Memo: Vraestel 1
» PATRONE EN RYE [23]

> FINANSIES, GROEI EN VERVAL [18]

Formule vir waarde-
" | vermindering op die
reguitlynmetode.

41 A =P(1-in)

A?:; P =R145000 i=17%=%= 017: n=5

A

145 000[1 - (0,17)(5)]
R21 750 <

4.2.1 Die kwartaallikse koers,
i=87%=2%=o,oz<

4.3 halfjaarliks maandeliks
_ 9% _ 0,09 i = 7.5% _ 0075
2 2 12 12
n=3 n = 42
A A
4 N N
To Tr | T2 T3 Ta Ts
3 Telzﬁﬁggse i 42 maandelikse betalings i
P :F:D :i A
v 3 M 42
pr = P(1 N 0,09) A= P,(1 R o,o75j
2 12
P =R14 000
-. Die opgehoopte bedrag, A
3 42
= R14 000 (1 + 70,09) (1 + LO”’)
2 12
~ R20 755,08 <
5.1  Die waarde (van beide beleggings) aan die begin
(dw.s.byx=0) = R15000 <
5.2  Enkelv.rente < ... reguitlyn waardeverhoging
53 i?; P=R15000 ; n=6 ; A=R31000
A =P(1 + in) puntA
~ 31000 = 15 800[1 + (1)(6)]
+15000) ©1+6i = 2,08
. 61 =1,06
U
. =017
i =17,78% <
54 Bepaal w:

(12; w) is 'n punt op Dumisani se grafiek.
~ Stelinn=12 ; P=R15000 ; i=17,777...in

A = P(1 +in)
1501 + (0,17)(12)]

W
~ 47

... Dumisani se formule

LW: A Penw

verteenwoordig

- 4
422 1+ig = [1+'"%j i LW dom = 8% Stel in punt B(12; 47) in 'duisende rande'
— =xn .
= (1+0,02)° Let Wel: . 41; : :’;:1";!))12 . Astin se formule
= 4 A=P(1 + i)' VLTI
j (1,02) ( eff) . (1 + i)12 = 313
= 1,08243... en - . 4+ = 1.00985..
iegr = 0,08243... A= p[»].'. 'nomj . 1 = 0,09985...
~ 8,24% per jaar < 4 = 10,0% <
M5

6.1

6.1.1

6.2

6.2.1

6.2.2

6.2.3

)

FIN

1
2

. 1 1
Vermenigvuldig — met —:
J g 8 2

! 2 3
el )
16 IRACIRAE:
OF: Dietermeis: 27 ; 272 ;23; .. .27
T = 2% .. dievierde term = 27"
=1 <
16

Die n® term, T, = . sien 6.1.1

(1j" of 2" <
2

10

1024 = 2 ... probeer en tref!
10
; 1(:24 ) @ of 27

. Die aantal terme indiery, n=10 <
156 ;148 ;140;132; ...
Die 5% term, Ts = 132-8 = 124 <

Die algemene term van 'n lineére patroonis T,=an+b

Hierdie reeks het 'n gemeenskaplike 1% verskil van -8
=-8
en Ti=a+b = 156 .. Tr=a(l)+b
. -8+b = 156
~ b= 164

. 'n Algemene formule: T,=-8n+ 164 <

Tn negatief, dw.s. T, <0
» -8n+164 <0
. -8n < -164

1
+(-8 ~n>20—
-8) n>207

ste

. Die 1°* negatiewe term is die 21° term <

e %06 ‘@ °
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6.2.4 » 1°° verskil (tussen T4 en T, van die kwadratiese
patroon)

NNNN\S
= 3a+b = 156 156 148 140 132
> Die 2% verskil, NN\
2a = -8 8 -8 -8
~a=-4
. 3(-4)+b = 156
~ b = 168
> Ts5 = a(5)2+b(5)+c = -24 ... gegeeTs=-24
. 25a+5b+c = -24
. 25(-4) +5(168) + ¢ = -24
~ -100+840+c = -24
. c = -764

. T,=-4n%+168n-764

Daar is verskeie ander metodes!

7. Tn=an2+bn+c
T, = a@2)P?+b(2)+c = 4a+2b+c =0 ... @
T, = a@)?+b@d)+c = 16a+4b+c = 0 .0
0-0: 12a+2b = 0
. Ba+b =0
& 2% verskil, 2a = 12
a==6
. 36+b =0
b= -36
@ 4(6)+2(-36)+c = 0
L Cc= -24+72
. c = 48
Ts = a3’ +b3)+c¢
= 9a+3b+c
= 9(6) + 3(-36) + 48
= -6 <

Daar is verskeie ander metodes!

> FUNKSIES EN GRAFIEKE [43]

8.1 x =3 (vertikale asimptoot) <
& y = -1 (horisontale asimptoot) <
82 x€eR; x#3 <

Kopiereg © The Answer Series.: Fotokopiéring van hierdie materiaal is onwettig

B

FanY
A\ 74

(3;6)
}({
J 12 .

7 3

4x -6

(4x - B)(x - 3)

L 2-x+3 = 4x°-18x+ 18
0= 4x°-17x+ 13
0= (4x-13)(x-1)

g(1) = 4(1)-6 = -2 en g(%) = 4(@)_6 =7

4

g is bokant of op f

- f(x) is ongedefinieerd by x = 3]

Die simmetrie-as,
_ _k
y=x,vany= =

y

8.3 d =1tan76° ~ 4 <
& e=-6 <«
6F: Bepaal e deurd = 4 R
en B(3;6)in
g(x) =dx + e in te stel:
6=(4)3)+e
6=12+e
. -6=e J
84 ByA&C:
2 4=
x-3
X(x-3) .. 2-(x-3)=
.. x=1byA en x=?byC
- A(1;-2) en c(?n) <
85 1sx<3 of xa%<
N
[LW: x#3
8.6 y = (x-3)-1
Ly=x-4<
yA
y=x-4
oD 3 »
O — X
==t

M6

-

skuif 3 eenhede na regs
& 1 eenheid af

OF: Simmetrie-as: y=x+c
Stel in (3; -1): -1 =3+c¢
-4 =c

. Vergelyking: y=x-4 <

J

9.1

>f(x)=-x2+2x+3

(0; 3)

> x-afsnitte: Steliny =0
X +26+3 =0
© x*-2x-3=0

So(x-3)(x+1) =0
~ x=3 of -

> y-afsnit:

x (1)

Simmetrie-as: x =1

(Halfpad tussen die wortels)

& Maksimum y = -(1)>+2(1)+3 = 4
*. Draaipunt is (1; 4)

> Draaipunt:

»gx)=1-2"
> y-afsnit: Stelinx=0
cy=1-2°=1-1=0

- (0;0) . ook die x-afsnit
> vergelyking van asimptoot: y =1
( )
Kyk nay = 2*
y
1/
4—/0 o

endan,y= 2"
reflekteer in die x-as

endan,y=+1- 2"
skuif 1 eenheid op




9.2 f(-3) = -(-3)%+2(-3)+3 = -9-6+3 = -12
& f(0)= -(0)%-2(0)+3 = 3

. Gemid. gradiént tussenx=-3enx=0

= f(g)_i(fgf) Gemid. gradiént
_ verskiliny

= % ~ verskil in x

_15 Ook: Y2~ %1

Y Xp =X

=5 <«

93 -1=sxs50 of x23 <
y 4

(1, 4)

fx)-alx) > o"\
(x).9
1

Kyk na f(x) en g(x), )
f(x).g(x) > 0 die y-waardes van fen g.

fx)-9) <O Die vraag vra vir watter

waardes van x, van links tot
regs, is die produk van die

. grafieke positief of nul?
3

d.w.s. vir watter waardes van x
het die grafieke dieselfde teken,
Of beide positief Jf beide negatief
en vir watter waardes van x is

And f(x).g(x) =0 atx=-1,08&3

A K

e B\
h(x) = f(x) + 'n getal.

L beide grafieke nul. )

<

3 f .
As f die x-as net

raak, moet dit
X 4 eenh. af skuif.

~. 'die getal'
moet -4 wees.
h
J
95 t(x)=-(1-2")+1 R
= 1+2%+1 y=2: Y )
= 2" 1
[6) x

By die y-afsnit, x=0
Ly=2 =1
- (0;1) <

Graad 11 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Memo: Vraestel 1

=X

96 k(x) =1-2" <
Wanneer punte (of grafieke) y
in die y-as gereflekteer word,
word x deur -x vervang.
-1;-1) (1;1)
bv. (1;-1) op g word g
(-1; -1) op k.
10. Die waardevers., (-oo; 7], dui die y-waardes aan.

®» Maks. f(x)=7 en a<0;

Simmetrie-as:

x=-L =.7 i negatief;
2a -

{. .. ditis gegee datb <0 en}

afgeleidata < 0.

Een wortel positief & een negatief
®» wortels aan die teenoorgestelde kante van die y-as

LW: Waardeversamelingnotasie:
( beteken uitgesluit

& ] beteken ingesluit

>

11.

WAARSKYNLIKHEID [19]

w T

0,4-0,14 0,35-0,14
= 0,26 014 ™2 0,21

LW:

W sluit die deel wat met T oorvleuel in (net soos
T die deel wat met W oorvleuel, insluit).

". Die oorvleueling moet afgetrek word om W sonder
T en T sonder W te bepaal.

M7

» Gebeurtenisse A en B is onderling uitsluitend indien:

e P(AnB) =0, of as:
e P(Aof B) = P(A) + P(B)

» Gebeurtenisse A en B is onafhanklik indien:
e P(A enB) = P(A) x P(B)

11.1 Metode 1
PWenT) = 0,14 ... gegee
. P(WNT) # 0
.. Wen T is nie onderling uitsluitende
gebeurtenisse nie <
Metode 2
P(WofT) = 0,26 + 0,14 + 0,21 = 0,61
P(W)+P(T) = 0,4+0,35 = 0,75 ... #061
. P(WofT) # P(W) + P(T)
. Wen T is nie onderling uitsluitende
gebeurtenisse nie <
11.2 PWenT) = 0,14 ... gegee
P(W) x P(T) = (0,4)(0,35) = 0,14
~ PWenT) = P(W)xP(T)
. Wen T is onafhanklike gebeurtenisse <
12.
. Reéls 1,2 en 7 is nie
1211 a=5 < - reél 3 gebruik om die waardes
b=4 < . reél4 van a tot e te bepaal nie.
c=8 < . reél 5, maar nadat a bepaal is
d=1 < . reél 6
e=6 < .e =n(S)-n(HUTUN)
= 33-27 . n(S) =33

(LW: n(HUTUN) = 18 +1+4+4 = 27|
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12.1.2 6 < ... die waarde van e, die aantal nie in P('n leerder neem Wiskunde)
H, T of N nie = P('n meisie neem Wiskunde)
- - + P('n seun neem Wiskunde)
LW: InVr.12.1.2, word die aantal leerders benodlg@\ = (60% x 45%) + (40% x 35%)
InVr. 12.1.3 & 12.1.4 word die waarskynlikheid = 0,27 + 0,14
benodig. J = 0,41 < L =41%

OF: Gebruik slegs desimale:

P(M) = P(MenW) + P(SenW)
(0,6 x0,45) + (0,4 x 0,35)
0,27 + 0,14
0,41 <

LW: Die waarskynlikheid dat 'n gebeurtenis (E)
plaasvind
_ die aantal maniere waarop E kan plaasvind
die totale aantal uitkomste

12.1.3 Die aantal leerders wat SLEGS netbal speel = 4
*. Die waarskynlikheid dat 'n leerder slegs netbal
_ die aantal wat slegs netbal speel

speel -
die aantal leerders

4 ¢
33
(~0,12)

12.1.4 Die aantal leerders wat hokkie of netbal (of albei)

speel = 26 ... n(HUN)
. Die waarskynlikheid dat 'n leerder ( N7 @
©

hokkie of netbal (of albei) speel
n(HUN) _ 26

= W = ﬁ (50,78) <

12.2 WG ‘

55% (= 0,55)
G
45% (= 0,45)
60% (= 0,6) w

we
40% (= 0,4) 65% (= 0,65)

B
&5% (= 0,35)
W
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GRAAD 12 EKSEMPLAAR VRAESTEL 1 MEMO

» ALGEBRA EN VERGELYKINGS EN
ONGELYKHEDE [23]

1.1.1 3% -4y =
© x(3x-4) =
. x=0 < of 3x-4=0
L 3x =4
X = 4 <
3
2 _
112 x-6+} 0
X X) xX?-6x+2 =0
=62 (1-6)*- 4(1)@)
' 2(1)
o = 6428
2
. x=~565 of 035 <
2 3 3
2 N> 3
113 X3 =4 OF: (5)2=42
X
1 . = 23
Neem v : x3 = %2 x
x =38
Verhef tot L x =*8 « Maar, onthou dat 'n ewe
mag 3: wortel geneem is

X =*8 «

114 3'(x-5) <0
want 3" is positief vir alle
®» x-5<0 - reéle waardes van x.

x <5«

- (1) =)

1.2

1.3

1.4

1.41

1.4.2

2x-y =2 » 2x-2=y ...0
y=x2-x-6 ... 0
Stel @ en @ gelyk:
L x%-x-6 = 2x-2

OF: Stel ® in @ in

X2 -3x-4 =0
Lokt 1)(x-4) =0
. x=-1 of x=4
Q: As x=-1: y =2(-1)-2= -4
As x=4: y=2(4)-2=6
. Die oplossing: (-1;-4) of (4;6) <
(22)x+1
316 x e
2x+2
= V31643 - £~
2x
= (J3)fa- 2
=3.4-2°
= 12-4
= 8 «

LW.: Elk van die 2 vrae benodig slegs 'n 2-punt antwoord!
Lang algebraiese vergelykings (sien die
alternatiewe metodes) sal nie gepas
wees nie!

'n Rowwe skets van
feng:

Nee <« ; Die MINIMUM waarde van f(x) =5
. f en g het geen snypunte nie <

k>2 < .. g(x) + k moet >5 wees, sodat 'n
lyn y = g(x) + k (parallel aan die x-as)

f twee keer sal sny.
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. Zx-(xz-x-6) = 2, ens.

OF: Algebraiese metodes, wat meer tyd benodig!

141 Nee< : f(x)=g(x) » 3(x-1°+5=3
L 3(x-1)P2 = -2
2 2
-2 =2
(x-1) 3

wat onmoontlik is, want 'n kwadraat kan nie
negatief wees nie.

OF: 3(*-2x+1)+5

5 3x%-6x+3+5 =
. 3x%-6x+5 =0
= 8 £(6) - 43)(5)
N 2(3)
A= -24
= xy-24 6"24 . JA is nie-regel

". Daar is geen oplossings vir die vergelyking
f(x) = g(x) nie.

142 f(x) = gx)+k ® 3(x-1)72+5 = 3+k
L 3(%-2x+1)+5-3-k
. 3x%-6x + (5-K)

I ]
o o

(-6)*- 4(3)(5 - k)
36 - 60 + 12k
12k - 24

>
1mnm n

As ons 2 (reéle & ongelyke) wortels wil hé, dan
moet A positief wees:

~ 12k-24 >0
.12k > 24
“k>2 <

Die skets is baie makliker.
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» PATRONE EN RYE [26] 222 Beskou 16+8+4+2+1 = 31 3.2 » Die eerste faktore van elke term:
dw.s. S5 = 31 1;,5;9;13; ...;81
2.1 18+24+30+ ... +300 . Sp>31 ®» n>5 <« is 'n lineére reeks OF: M.R.
2.1.1 Die reeks is rekenkundig: a=18 ; d=6 ; n? OF: Th =an+b o - Th = a+(n-1)d,ens.
To=a+(n-1d =» 300 = 18+ (n-1)(6) o Al i g ol waar a=4 en b = To = -3
. 282 = 6(n-1) " 1-r 2 . Algemeneterm: T, = 4n-3
+6) Son-1 =47 - n
-~ n =48 161 - (%) Die n®term, T, = 81
.. 48 terme < = — 1T . 4n-3 = 81
1- 2} -_—
OF: Ditis 'nlineére reeks ) 2 . . 4n = 84
. Die algemene term, T, =an +b waar 161 - (1)” =2
i t - _ _ _ 2
a = die 1™ verskil =6 & b =To = 12 T - » Die tweede faktore van elke term:
© Tp = 6n+12 2 2;6;10; 14; ...
- Stel 6n + ;2 - Sgg =32 Elke term is net 1 meer as die vorige reeks
s 6n =
- n = 48 S, >31 » 2[1 - (1)1 > 31 . Th = 4n-2 totby n=21 Jy kon hierdie
.. 48 terme < 2 vraag geheel
ST R L . Sigma-notasie: i@n 3)4n-2) en al deur
212 Diesom, S, = 2(@a+Ty,) > U E) 32 - olg : inspeksie
2 n=1 gedoen het!

waar n=48 (van2.1.1); a=18 & Tas =300 _(1)” > .1
2
. Sug %(18+300)

7632 < x(-1)

» FUNKSIES EN GRAFIEKE [37]

OF: S, = 2[2a+(n-1)d] . n >5< ,
2 41 fx) = -3
waar n=48; a=18 & d=6 LW.: Ditis aanvaarbaar om te skryf: n=6 wantneN. x+1
4
.S, = ?8[2(18)”48-1)(6)] - 411 y-afsnit:
- 223 S =-2 =19 =10 =32«
= 7632 < © T 111 Stel x =0
2 2
2.1.3 Die som van al die telgetalle tot en met 300 danis y = 031 -3=-1 ...y=f0)
=(0+)1+2+3+ ... +300 311 Dieterme: -5 1 11 L (0;-1) <
=%(1+300) S Sn=D(a*To) w B
= 45150 vanaf 2.1.2 1 verskille: 4_1(%“6 i(11)0+6 ‘_1(21)44'6 € 4n+6 412 x-afsnit:
¥ - - B _ _
. Die benodigde som = 45 150 - (6 + 12 + 7 632) 2% yerskille: 4 4 Stel y=0 ... f(x)=0
= N
37500 < Sog =4 danis 0 = -3
. =2 < x+1
22 MR.: 16; 8; 4; ... L as L
L=
2
221 Th=a"'waara=16 & r=2 of 2=1 312 Ty =an“+bn+c _ B
16 8 2 s 3x+3=2
AT 4 o n-t wTo=c=-5
. Th = 16.(7) =2%.hH" w . so3x = -1
2 Ty = a+b+c =1 .. OF: Eerste 1°° verskil: 1
_ A4 A-nt1 X = -—
=2.2 L 2+b-5 =1 3a+b = 10 3
=2t . b=4 ~ 3(2)+b = 10 . (1_0)(
= 2" < o Tn=2n°+4n-5 < “b=4 AR
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413

Lyne @ en @, deur
(-1;-3) is die
simmetrie-asse.

Lyn @ is 'n afnemende
funksie.

y=-(x+1)-3
=-x-4 <
Die vergelyking van lyn @ is y x-4
=x+1-3 2N OF: Stel (-1;-3) in
Yy = x- Y -
Ly =x-2 4 y=-x+c
42  f(x) = a.b’+q y
421 q=-3 . waardevers.: y > -3 9 x
. . . — X A e e mmmmmmmm—
. Vergelyking: y = a.b™ -3 3
Stel (0;-2):
2 =ap-3 .LetWeI.
1 =g Daar is 3 onbekendes

wat bepaal moet word.

I
T
=
]
w

SERY/ lyking :
ergelyiing: y Die volgorde van die
Stel (1;-1): proses is belangrik :
) 1 asimptoot, y-afsnit,
- '; B E -3 dan die ander punt.

- Vergelyking: y

1]
N
=
'
w
A
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Vergelyking van lyn @:

422 h(x) =2""+1 2t ¥
. Skuif f 1 eenheid links en 4 eenhede op <

= pX+1

OF: h(x) = 2.2"+1
2(2°-3)+7

Om h en f in verband
.. .|te bring, moet die hele
f(x) vergroot word. N

. Vergroot f met 'n faktor
van 2, skuif dit dan 7 eenhede op <«

o
:’25\

=

51  f(x) = -2x*-5x+3

Maks. kom voor wanneer x = b 5 -5
2a 2(-2) 4
OF: wanneerf'(x) = 0, dw.s. -4x-5 =0
 -4x =5
ox =-2
4

2
-. Maksimum = -2 -§) - 5(.§j +3 =29
4 4 8

. Draaipunt: (—é;ﬁ) <
4’8
OF: f(x) = -2 (x2+§x -§)
2 2
2
=_2[xz_§x+(§J_§ 275}
2" " \4) 727 16
. _2[(x_§)2_@}
4) 16
2
= -2(x-§ +@
4) 8

52 By P is die gradiént van f, f'(x), gelyk aan die gradiént
van die raaklyn (g)

o f'(x) = tan 135°
\ 4x-5 = -1
. -4x = 4
Cx = -1

& f(-1) = -2(-1)2-5(-1) + 3
=-2+5+3
=6

" P(-1;6) <

M11

5.3 Vergelykingvan g: y = ax+q (oF: Stel die B
a = die gradlent van g = -1 grad|ent =-1 en
L y=-x+q die punt (-1; 6) in
- = m(x - x1):
Stel P(-1: 6) in: Y-y = mee-xi)
Ly-6 = -1(x+1)
L6 =-(-1)+q ) _ ]
=g . y-6 = -x-

~ Vgl.vang: y=-x+5 < Ly = -x+5 (/

54 d>5 < ... y-afsnit, d moet >5 wees

6.1 Vergelykingvan g: y = Jax
(8;3)opg =» 4 = 5@8)

Kwadreer albei kante: . 16 = 8a
ca=2<

As 'n punt op 'n grafiek I&,
bevredig die kodrdinate
van die punt die ver-
gelyking van die grafiek.

6.2 g(x) = V2x is gedefinieer vir x 2 0 <

63 yz20 <
6.4 Vergelyking van g: y =+/2x Sien die sketse van

p g en g'1 hieronder:
~ Vgl.vang : x = 2y
2 _
Xt =2y

L y=_x";x20 <

6.5 h(x) = gx) » x-4 =2x . LW x-420
no(r-4Y = 2 x4

X -8x+16 = 2x

~ x*-10x+16 = 0

s (x-2)(x-8) =0

wx=2 of x =8

MAAR, vir x =2: LK = h(x) =2 en RK=g(x) = +2

. Slegs x =8 ... Siendie skets: Die punt (2;-4)
eny=8-4 of W=4 kan nie op g Ié nie.
. Die snypunt is (8; 4) <



6.6

0<x<8 <

;E\“ Y Alhoewel jy die snypunt algebraies bepaal het, is dit
E‘;;:ﬁ belangrik om hierdie hele V6 grafies ook te verstaan.

> FINANSIES, GROEI EN VERVAL [16]

7.1

7.2

12% van die verkoopprys = R102 000
*. 1% van die verkoopprys R102 000 + 12
. 100% van die verkoopprys = (R102 000 + 12) x 100
R850 000 <

Die balans van die verkoopprys = R748 000 (= die lening)

Metode 1: Huidige waarde Hierdie is die
vinniger metode !
1-(1+i)"
p, = X0 b, = R748 000; x?

i=9% =009, - 50512 = 240
12 12
-240

0,09 STOor

e
- 748000 = 12 = x. Al
0,09 in A
12
L = 748000
A
~ R6729,25 <

Metode 2: Toekomstige waarde

Die Toekomstige waarde van die lening:

" Fy = Py(1+i)" waar Py = R748 000; n = 20 x 12 = 240

240
=748000(1+0,09) en i= 9% - 009
12 12 7 12
= R4 494 845,34 — STOor in A
1400 -1
. (1 . 0!09)240_1
=L 12) ] %
0,09 7
12
=x.B -

Lx o= g ~ R6 729,05 <

7.3

7.4
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Die bedrag rente

Die bedrag oor 20 jaar betaal - die oorspronklike bedrag
(240 x R6 729,95) - R748 000
R1 615 188 - R748 000

= R867 188 <
v v
T T, T
0 ® 155 maande4>240
1 Die 'huidige’
Metode 1: Huidige waarde

Na die 85°° paaiement,

is die aantal oorblywende paaiemente = 240 - 85 = 155
& die balans van die lening, dan

-155
6 729,95 {1 - (1 + %) }

0,09
12
R615 509,74 <

Metode 2: Toekomstige waarde

v L4
To Tss Ta40
B — e

Op hierdie stadium:
Die waarde van die lening,

85
« Die bedrag verskuldig ® ... A= 748 000 (1 + %}

=1411663,73 STOorin A

terwyl:
Die waarde van die annuiteit,
85
6729,95 [1 + MJ 1
12

0,09
12
R796 153,96 STOorin B

¢ Die bedrag betaal = ... F,

Die balans van die lening = A -F, = R615 509,77 <

= A-Fy, = R615509,77 < ... die oorblywende

bedrag om te betaal

M12

7.5 Die bedrag verskuldig na 89 maande

Die opgelope bedrag vir die maande na maand 85

4 LW.: Geen betalings is ge-
R615 509,74 (1 + w) ? maak nie, so daar was

12 niks om af te trek nie.

R634 183,81 <« ...|OF: RG634 183,84 indien die
bedrag van Metode 2 in 7.4

gebruik is.

7.6 v ¥

To Tsy To40
151 maande ———»

Die huidige waarde van die annuiteit na maand 89 moet
gelyk wees aan die bedrag op hierdie stadium verskuldig.

-n
8500 |1- (1 + 70709) a7
12 PV = _ .
55 = 634 183,81 i
1'7 waar x = 8500
x %99 on -+ g500:
12

-n
. 1-(1+%) = 0,55957 .. ..

-n
. 0,44042605 = [1 +—°1’29j

_ log 0,44042605

* . p
=b
og+ ) )
» x = logya
= -109,744 . . . _ ioga
n =~ 110 maande < log b
* OF:
. B
log 0,44042605 = log (1 N M) ... A=B
12 ®» logA = logB
- log 0,44042605 = -n log (1 + %} _log A* = xlog A

. log 0,44042605 _

0,09
log(1+ =
ool %5

ens.
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> DIFFERENSIAALREKENE [32] 8.2 y=2c4- 1y 95 <x<W « .. virhierdie waardes van x
, 5 Asy = kx"; danis 3 is die gradiént van [ negatief
8.1 f(x) = 3x"-2 Ly 5 g5 010 d
_ 2 dx 5 Y = k.onx"?
o f(x+h) =3x+h)y’-2 dx
_ -5 1 0_ 10.1  Na t ure:
= 3(? + 2xh + h%) - 2 =-8x7 -2 < x' =
) 5 DC = 40t; .. BC=100-40t; BF =30t
= 3x” + 6xh + 3n° - 2 [z 8 _1} FC? = B2+ BC2
=5 5 -
" f(x+h)-f(x) = 6xh+ 3h° X = (30t)% + (100 - 40t)°
L) -0 _ oo tan = 900t + 10 000 - 8 000t + 1 6002
’ h = 2.
9 flx) = B4 - 11x + 30 2500t° -8 000t + 10 000
C ') = lim TX*N) -f(Y) . .. FC = +/2500t2-8 000t +10 000 <
- ho 0 h 9.1 f(2) = 0 =» x-2 is'nfaktorvan f(x) <
A 2, .
- h"mo 6x + 3h) 9.2 ) = (- 2)(x2 L x-15) .. _sz ) sz _ -4x2 10.2 Min FC kom voor wanneer FC” 'n minimum is
- Tostd . t=.b - __-8000 OF: die afgeleide
- : : 2a 2(2 500) 2y _
bx < = (x-2)02-2¢-15) ... -1Bx+4x = -11x ¥ ) (van FC™) =0
=16 - 5000t -8000 = 0,
~ Na1 36 min <
OF: = (v-2)(x-5)(x +3) a1 uuren S5 min ens.
f'(x) = hlimow fx) =0 » x=-3 of 2 of 5 103 MinFC = y/2500(1,6)2 - 8 000(1,6) + 10 000
-
) ) . Kobdrdinate van x-afsnitte: (-3;0), (2;0) & (5;0) < = 60km <
= i 3(x +h)*-2-(3x“-2)
= lim
=0 h 93 By die stasiona te: f'(x) = 0
. y die stasionére punte: f'(x) = >
- 302+ 2xh + h2) -2 - 32 + 2) 22 5r 112 0 WAARSKYNLIKHEID [16]
h-0 h ) _ . L
, ) , C @B +1) = 0 111 P(AofB) = P(A)+P(B) ... A& B is onderling uitsluitend
= yim S S Sx=M o w057 = le@epe) . AT IE
oo ° P(4) = S P(B)
= |im bxh+Jh” 3 2 . 1,5P(B) = 0,57
W h f(%) = (gj : 4(%) ; 11(%1) +30 =~ -14,81 SP®) =0,
o - P(B) = 0,38 <
= Jim 6x+3h & f(-1) = (-1)° - 4(¢-1% - 11(-1) + 30 = 36 Die Uitkomste
11.2.1 3 b
= 6x < . Koordinate van stasionére punte: (-1; 36) en (1—31 -14,81) 5 - AP
9.4 (1;36) 1Y 1 A
2 2
Jy moet een van hierdie uiteensettings kies. 2 5 G A, G
Jy kan of die komponente benodig vir die definisie van 'n
afgeleide eerste bepaal en dan die definisie toepas.
OF: Begin met die definisie, onthou om
lim op elke reél te herhaal totdat jy 1 5 P B, P
h—-0 5 9 )
die limiet in die laaste reél bepaal het.
B
Dis die belangrikste om die definisie te verstaan.
4
9 G B, G

Kopiereg © The Answer Series: Fotokopiéring van hierdie materiaal is onwettig M13



Graad 12 Wiskunde Nasionale Eksemplaar Memo: Vraestel 1
1122 P(A, G) = % x

o1N
]
[3, HIN

11.2.3 P(Pienk) = P(A, P)+ P(B, P)

:1><§+1><§
2 5 2 9
= 3 4+ 5
10 18
= 26

45

121 5Skeuses 4keuses 3keuses 2keuses 1keuse

-. Die aantal verskillende 5-letter-rangskikkings
5x4x3x2x1
5!

=120 < ‘

12.2 2 maniere 1 manier 3 maniere 2 maniere 1 manier .

-. Die aantal 5-letter-rangskikkings
wat beginmet ST___ of TS__ _

= 21x3!

-. Die WAARSKYNLIKHEID hiervan

21331 ey = 1B
120 n(S)
1

10

® ©

THE

 ANSWER

‘ i SERIES Your Key to Exam Success

M14
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